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SUL GRUPPO DELLE CUSPIDI
DELLE CURVE CUSPIDATE DI UNA RETE &

MARIO TOGNETTI

SYMMARIVM, - Clagsis Q cuspidum curvarom cuspidatarum alicuiuvs retis,
guae ad lineare systema tripliciter infinitum pertineat, exprimitur per classem
{(canonicam) punctorum curvae H, qui locus est cuspidum enrvarem cuaspida-
terumn eiusdem systematis, ot por classes serierum aequivalentiae varviantium et
covariantiun fundamentalium.

In guesta nota mi propongo di esprimere il grnppo Q delle cu-
spidi delle curve cuspidate di una rete, appartenente ad un sistema
lineare triplamente infinito |C|, per mezzo di un gruppo (canonico) di
punti della curva 1T, luogo delle cuspidi delle curve cuspidate di |C],
e di grappi deile sexrie invarianti S ed @ di ¥ e delle serie covarianti
(C,C) e (C,C) 1 ]C| (M)

Per semplicits suppongo che il sistema {C|, irriducibile, sem-
phice, non possedente curve fondamentali, sin anche privo di punti base.

L. - Ricovdiamo {*) le seguenti proprietd del sistema |C|.

Le jacobiane C; di tutte le reti estratte da |C| costituiscono un
sistema lineare triplamente infinito |C,{; it sistema jacobiano |C,| di

{*) Nota presentats dall’Accademico Pontificio Francesco Severi, il 6 giu-
gno 1942.

{!) Per In dofinizione di quoeste serie d’eguivalenza ¢ per le altre nozioni &
cui qui si fa use, in particolare per la relaxione funzionale che traduce la nota
formuia di Noethor che da il genere di una curva spezzata, che qui si applies,
vedere: I, Smvery, Serie, sistemi di equivalenza e corrispondenze algebriche. Le-
zioni tenute dall'Autore presso il R. [stituto Nazionale di Alta Matematioa, roc-
coite da I, Corxrorro od 12, Mawrnurnr. 3¥d. Cremonese, Roma, 1942-XX,

(!} Vedi, per esempio, M. Panxweiuz, Sui sistemi lneari triplamente infiniti
di curve traceiate sopra wna superficie algebrica. Rendiconti del . Matematico
di Palermo. tomo XX, 1905, n. L o 2,
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|Gy & il sistema riducibile formato dalla curva fissa I o dalle curve
del sistema |C|, cloé:

(,l=|H+ 0|

Sulla superficie ¥ vi sono y punti, clascuno caratterizzato dalla
proprieth di essere punto di contatto per le curve della rete di |C| da
esso individuata: i suddetti punti, il cui insieme denoteremo con Y,
sono i punti doppi della involuzione delle coppie neutre di F rispetto
a | O|; sicché, sulla superficie ' imagine proiettiva di [C|, essi hanno
per imagini i punti cuspidali della linea doppia D' di F'.

Inoltre, la curva II ha un punto doppio in ciascuno dei punti ¥
ed appartienc al sistema lineare:

|8 C+4 K.
9. .. La serie canonica virtuale di |C,] & data (') da:
(O, C)=2Q+9(C;, ),

dove Q rappresenta la serie canonica impura di i,
Ialtra parte, essendo |Cy|={H + C], si ha anche (%)

(G, O = (H,HY + (0,07 + 2(C, H)

[y

dove (F,H" & un gruppo canonico virtuale di 1L, (G, ) un gruppo ca-
nonico virtuale (= effettivo) di C e (C,H) denota 1l gruppo virtuale delle
intersezioni di ¢ con H.

Uguagliando le due espressioni di (Cy, C',) si ottiene:

9+ 9(C,, €)= (H,H) + (0, C) +2(C, H);

() Cfr. 1M Smveey, op. cit,, pag. 208,
(1) Gfv. ', Bpvert, op. it,, pag. 216,
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ma (C;, ) & a sua volta cquivalente a 20 +9(C,CY e H=8C+
+4 K'z=4(C + O, porcid:

Esprimendo un gruppo canonico virtuale (H, H) di H per mezzo
di un suo gruppo canonico effettivo M{H) e dei suoi punti doppi Y me-
diante la relazione (1)

(H HY=MH)+2 Y
e sostituendo si ha:
{1} 20 Q4+ 72(C, O = M) + 2Y + B(C, ().

Ora il gruppo Y del punti cuspidali di D' pud esprimersi per
mezzo delle serie invarianti S ed @ di F o delle serie covarianti (C, C)
e {(C,C) di [C] con la relazione (%)

Y=0-—-8+2(C, C)+4(C, ¢
Mediante gostituzione nella [{] si deduce:
18 Q + 285 = M(H) + 12(C, ¢) - 64 (T, )
e da guesta, tenendo conto che ()
2(5 + Q) == Q - 12(C, O
si ricava infine l'espressione cercate di Q:
|2] Q=M{) + 12(C, ¢) - 82(C, C") — 16 Q.
La {2] pud anche scriversi:
2(8 + Q)=M{) + 12(C, 1 - 64(C, Cy — 16 Q
¢ fornisce un’altra espressione della serie invariante assoluta 2(S + Q).
____(1;_0_{;_ P, Brveri, op. cil., pag. 229,

(%) Cfr, F. Suvery, op. cif,, pag. 370,
(*) Ctr. I, Srvery, op. cil., pag. 260,





